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Udruzenje matemati¢ara Kantona Sarajevo
Zmaja od B 1000 Sarajevo H
E-mail: om
Fax: ++ 42 1D broj:
Transakcijski racun: 1610000156600012

LXV. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BOSNE I HERCEGOVINE

1. zadatak

il 2. zadatak

3. zadatak

4. zadatak

5. zadatak

Federalno prvenstvo iz matematike ucenika osnovnih skola
10. maja/svibnja 2025.

VI razred

Tri prave se sijeku u tacki A, kao na slici. Poznato je da je ugao 3

za 14° veéi od zbira uglova a1 §. Takoder, poznato je da je ugao t

v tri puta manji od ugla #. Odrediti uglove a,3,v,d. Obavezno A
obrazloziti odgovor!

a) Odrediti razlomak koji je jednak razlomku %, a kojem je brojnik za 2025 manji od

nazivnika. Odgovor obrazloziti!

7
135

b) Odrediti razlomak koji je jednak razlomku
nazivnika jednak 212625. Odgovor obrazloziti!
U pravougaoniku ABCD stranica AD je za 23cm veca od stranice AB. |

, a kojem je proizvod brojnika i

Na stranici AB je data tacka E. Poznato je da je obim trougla AED
jednak 208cm, a obim trougla EBC je jednak 180cm. Takoder, obim
trougla DEC' je 4 puta veci od stranice C'D.

a) Odrediti povr§inu pravougaonika ABC'D.

b) Oznacimo sa M sredinu duzi AC. Odrediti koji od trouglova ,
AEM i MEC ima veéi obim i za koliko.

a) Za prirodne brojeve x i y vrijedi da su im i zbir i proizvod djeljivi sa 8. Dokazati da

su brojevi x i y djeljivi sa 4.

b) Odrediti sve trojke (a, b, ¢) cifara takvih da su i zbir i proizvod brojeva lab3a i 6¢2¢6

djeljivi sa 24.

Napomena: Mozete dobiti bodove za dio pod b) ako radite pod pretpostavkom da
vrijedi tvrdnja pod a), ¢ak i ukoliko niste dokazali da tvrdnja pod a) zaista vrijedi.

Za tabelu r x k (tabela se sastoji od r redova i k kolona) kazemo da je
popunjena "kao zmija", ukoliko je popunjena prirodnim brojevima od 1

do r - k na sljedec¢i nacin: prvo se redom, s lijeve na desnu stranu, pop-

unjava prvi red prirodnim brojevima pocevsi od 1, zatim se popunjavanje

nastavlja u drugom redu, ali s desne na lijevu stranu. Generalno, neparne

| S~

ool U DN

redove popunjavamo s lijeve na desnu stranu, a parne s desne na lijevu

—
[y
—_
)

stranu. Na slici desno je dat primjer tabele 4 x 3 (4 reda i 3 kolone) koja
je popunjena "kao zmija".
Azur je popunio mnogo vecu tabelu "kao zmiju". U njegovoj tabeli postoji

kvadrat 2 x 2 koji je popunjen brojevima kao na slici desno. Odrediti sve

1793

1792

mogucnosti za broj kolona Azurove tabele (tj. sve mogucnosti za k).

2024

2025

Vrijeme za izradu zadataka je 180 minuta.
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Nije dozvoljena upotreba kalkulatora, mobitela, tableta i drugih uredaja.
Sretno!
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LXV. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BOSNE I HERCEGOVINE

1. zadatak

2. zadatak

3. zadatak

4. zadatak

5. zadatak

Federalno prvenstvo iz matematike ucenika osnovnih skola
10. maja/svibnja 2025.

VII razred

U trouglu ABC vrijedi AC < BC'. Tacke M je sredina stranice AB, a D i E su podnozja
normala iz tacaka A i B na pravu CM, redom (tacka E je na produzetku C M preko M).

a) Dokazati da je AD = BE.
b) Ako je duzina duzi C'M tri puta veca od duzine duzi M F, dokazati da je AC = BD.

[zracunati vrijednosti sljedecih izraza:

(1+2(1+ 50+ mp)l+ mam) - 1 o)

A: 3 )
(L— ﬁ)(l B 1+2+3)(1 - 1+2i3+4)(1 - 1+2+3+4+5) R 1+2f-~+9)
3 5 7 9 89
B=1+-)(1+—)1+—)14+————)---(1 )
S VA W UL e oA W S A W O SR

a) Za prirodne brojeve x i y vrijedi da su im i zbir i proizvod djeljivi sa 8. Dokazati da
su brojevi x i y djeljivi sa 4.
b) Odrediti sve trojke (a, b, ¢) cifara takvih da su i zbir i proizvod brojeva lab3a i 6¢2c¢6
djeljivi sa 24.
Napomena: Mozete dobiti bodove za dio pod b) ako radite pod pretpostavkom da
vrijedi tvrdnja pod a), ¢ak i ukoliko niste dokazali da tvrdnja pod a) zaista vrijedi.
Za tabelu r x k (tabela se sastoji od r redova i k kolona) kazemo da je
popunjena "kao zmija", ukoliko je popunjena prirodnim brojevima od 1

do 7 - k na sljedeé¢i nacin: prvo se redom, s lijeve na desnu stranu, pop-

11213
unjava prvi red prirodnim brojevima pocevsi od 1, zatim se popunjavanje 615 1
nastavlja u drugom redu, ali s desne na lijevu stranu. Generalno, neparne =181
redove popunjavamo s lijeve na desnu stranu, a parne s desne na lijevu 211110

stranu. Na slici desno je dat primjer tabele 4 x 3 (4 reda i 3 kolone) koja
je popunjena "kao zmija".
Azur je popunio mnogo veéu tabelu "kao zmiju". U njegovoj tabeli postoji

kvadrat 2 x 2 koji je popunjen brojevima kao na slici desno. Odrediti sve 1793 | 1792

moguénosti za broj kolona Azurove tabele (tj. sve moguénosti za k). 2024 | 2025

U trougli ABC' vrijedi AB < AC. Simetrala vanjskog ugla kod vrha A sijece opisanu
kruznicu tog trougla u tacki S. Tacka T se nalazi na stranici AC' tako da vrijedi AB = T'C.

a) Dokazati da vrijedi ZBAC = LAST.

b) Ako je tacka P podnozje normale iz S na AC, tacka () podnozje normale iz S na
BC', a M sredina duzi BT, dokazati da je P() simetrala ugla ZM PC.

Vrijeme za izradu zadataka je 180 minuta.
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Nije dozvoljena upotreba kalkulatora, mobitela, tableta i drugih uredaja.
Sretno!




Udruzenje matematicara Kantona Sarajevo
Zmaja od Bosne 33-35, 71000 Sarajevo, Bosna i Hercegovina
E-mail: umks201 mail.com Tel.: ++ 387 33 279 874
Fax: ++ 387 33 649 342 ID broj: 4202’ 0004
Transakcijski ra¢un: 1610000156600012

LXV. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BOSNE I HERCEGOVINE
| Federalno prvenstvo iz matematike ucenika osnovnih skola
10. maja/svibnja 2025.

VIII razred

1. zadatak U pravouglom trouglu ABC (sa pravim uglom kod vrha C) vrijedi BC
AC = 3.2%% . 52024 1 yrha C povucena je visina C'H na hipotenuzu AB. Potom je iz
tacke H povucena visina HD na stranicu AC. Dokazati da je duzina duzi HD jednaka
288 - 102922,

— 22027 . 52024 i

2. zadatak a) Neka su a i b nenulti realni brojevi takvi da vrijedi
a*=13a+3b i b°=3a+ 13b.

Odrediti sve mogucénosti za vrijednost izraza ab.

b) Neka su x i y nenulti realni brojevi takvi da vrijedi
*=13z+3y i ¢®=3z+13y.

Odrediti sve moguénosti za vrijednost izraza (2 — y?)?.

3. zadatak Za tabelu r x k (tabela se sastoji od r redova i k kolona) kazemo da je
popunjena "kao zmija", ukoliko je popunjena prirodnim brojevima od 1

do r - k na sljede¢i na¢in: prvo se redom, s lijeve na desnu stranu, pop- 112713
unjava prvi red prirodnim brojevima pocevsi od 1, zatim se popunjavanje 6154
nastavlja u drugom redu, ali s desne na lijevu stranu. Generalno, neparne TR 19
redove popunjavamo s lijeve na desnu stranu, a parne s desne na lijevu 211110

stranu. Na slici desno je dat primjer tabele 4 x 3 (4 reda i 3 kolone) koja
je popunjena "kao zmija'".

Azur je popunio mnogo veéu tabelu "kao zmiju". U njegovoj tabeli postoji

kvadrat 2 x 2 koji je popunjen brojevima kao na slici desno. Odrediti sve 1793 | 1792

mogucnosti za broj kolona Azurove tabele (tj. sve moguénosti za k). 2024 | 2025

4. zadatak Odrediti sve parove (p,q) prostih brojeva za koje je broj

PP+ 3pq + 9q?
p+3q

prirodan.

5. zadatak Dat je trapez ABCD u kojem vrijedi AB | CD i AB > CD. Neka je M srediste osnovice
AB, i neka je P proizvoljna tacka na duzi C'D za koju vrijedi PC < PD. Prava PM
sijeCe pravu BC u tacki @), a prava kroz P okomita na osnovice trapeza sijeCe pravu AQ
u tacki K. Dokazati da je ZQAB = ZKCD.

Vrijeme za izradu zadataka je 180 minuta.
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Nije dozvoljena upotreba kalkulatora, mobitela, tableta i drugih uredaja.
Sretno!
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Federalno prvenstvo iz matematike ucenika osnovnih gkola
10. maja/svibnja 2025.

IX razred

U koordinatnoj ravni data je tacka 7'(2,4). Kroz nju prolaze prave p; i po. Prava p; sijece
x-osu u tacki A(—6,0), a y-osu u tacki C. Prava py sijee x-osu u tacki B, a y-osu u tacki
D. Poznato je da je x—koordinata tacke B veca od 2, kao i da je y—koordinata tacke D
veca od 4. Ako je povrsina trougla AT AB dvostruko veéa od povrsine trougla ATCD,
odrediti koordinate tacke B.

Za realne brojeve x,y i z vrijedi x + y + z = 6, % + 111 + % = % Loys =2,

a) Odrediti vrijednost izraza a? + y* + 2°.

b) Odrediti vrijednost izraza z%y* + y%2* + z%2>.
Odrediti sve parove (p, q) prostih brojeva za koje je broj

PP + 3pq + 9¢?
p+3q

prirodan.

Dat je trapez ABC'D u kojem vrijedi AB || CD i AB > CD. Neka je M srediSte osnovice
AB, i neka je P proizvoljna tatka na duzi CD za koju vrijedi PC < PD. Prava PM

sijece pravu BC' u tacki (), a prava kroz P okomita na osnovice trapeza sijece pravu AQ
u tacki K. Dokazati da je ZQAB = ZKCD.

U Sumi zivi odreden broj patuljaka, od kojih svaki posjeduje tacno tri sesira. Na svakom
SeSiru napisan je jedan od brojeva 1,2,3,...,2025. Nijedan patuljak nema dva SeSira sa
istim brojem (ali se moze desiti da dva razli¢ita patuljka imaju SeSire sa istim brojem).
Svi patuljci su ucestvovali u trodnevnom festivalu. Prvi dan svaki patuljak je nosio Sesir
s najmanjim brojem (od tri SeSira koja posjeduje), drugi dan Sesir s drugim najmanjim
brojem, te treéi dan SeSir s najve¢im brojem. Ispostavilo se da za bilo koja dva razli¢ita
patuljka vrijedi da su se najvise jedan dan festivala pojavili s istim brojem na Sesiru.
Koliko najvise patuljaka moze zivjeti u Sumi?

Vrijeme za izradu zadataka je 180 minuta.
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Nije dozvoljena upotreba kalkulatora, mobitela, tableta i drugih uredaja.
Sretno!
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VI razred

Rjesenja zadataka i Seme bodovanja

1. zadatak Tri prave se sijeku u tacki A, kao na slici. Poznato je da je ugao [
za 14° veci od zbira uglova « i §. Takoder, poznato je da je ugao o
~ tri puta manji od ugla . Odrediti uglove a, 3,7,. Obavezno h “
obrazloziti odgovor!

A

RjeSenje:
Kako su uglovi e i § unakrsni, to je a = . Iz uslova zadatka je f = a+ 4§+ 14° = 2a+ 14°
ifg= 3y
Uglovi a, 3,7 zajedno obrazuju ispruzeni ugao, pa je a + f + v = 180°. Uvrstavanjem
£ = 37 dobijamo

a+ 4y = 180°,

a = 180° — 4.
S druge strane, kako je = 3y = 2a + 14°, uvrstavanjem a = 180° — 4y dobijamo
3y = 2(180° — 4) + 14°,

3y = 360° — 8y + 14°,
119 = 374°,
v = 34°.

Sada lako dobijamo =37y =102°1i a =0 = 180° — 4y = 180° — 136° = 44°.

Sema bodovanja:

o zakljucak da je v = & ..o 1 bod
e postavljanje uslova B =37 ... 1 bod
o dobijanje uslova 8= 20 4 147 suossesnsssssssssicasssmmonssnisssssssanssaad 1 bod
e postavljanje uslova o+ + 7 = 180° ... oiiii 2 boda
e dobijanje jednacine po samo jednoj nepoznatoj ................c.oiiiiii.n. 3 boda
e odredivanje uglova o, 5,7, 0 .. i 2 boda



2. zadatak a) Odrediti razlomak koji je jednak razlomku 24—9, a kojem je brojnik za 2025 manji od
nazivnika. Odgovor obrazloziti!

v

b) Odrediti razlomak koji je jednak razlomku =, a kojem je proizvod brojnika i

nazivnika jednak 212625. Odgovor obrazloziti!
RjeSenje:

a) Trazeni razlomak mozemo zapisati u obliku 2%. Odavde po uslovu zadatka imamo

da je
29x — 4x = 2025 &
25z = 2025 &
x = 81.
Dakle, trazeni razlomak je 249'—% = %.

Napomena: Ucenik moze zakljuciti da kako je razlika nazivnika i brojnika jednaka
25, razlomak treba progiriti sa 2025 : 25 = 81.

b) TraZeni razlomak mozemo zapisati u obliku =

7
135z °

Po uslovu zadatka je
T+ 135z = 212625,

945 -z - x = 212625,
x-x=225=15-15,
odakle je x = 15.

Sada je nas razlomak jednak ——=5- = 1%

13515  2025°

Napomena: U jednakosti 7z - 135z = 212625 smo mogli rastaviti i lijevu i desnu
stranu na proste faktore, te onda odrediti x. Naime, rastavljanjem broja 212165 na
proste faktore dobijamo 212165 =3-3-3-3-3-5-5-5-7. Kako je 135 =3-3-3-5,
imamo

7-2-3-3-3-5-2=3:-3-3-3-3-5-5-5-T.
Dijeljenjem sa 7-3-3 -3 -5 dobijamo
z-x=3-3-5-5=15-15,
odakle je x = 15.

Sema bodovanja:

© dio PO @) oot 4 boda
— oznacavanje trazenog razlomka kao 249—“; ................................ 1 bod
= postavljanje uslova 29z — 4= 2025 wuccammens 535335 15 ¥ 5 samswnmmsss s 18 1 bod
= Odredivanie T ssssssssseossasmsmnnsssis 52555 asmmrarnesssiissesnnsaem 1 bod
— dobijanje trazenog razlomka ........ ... ... 1 bod
o dio pod b) .o 6 bodova
— oznacavanje trazenog razlomka kao t5= ... 1 bod
~ postavljanje-uslova T s 1858= 12625 .cuwevnnn s s v s s onmommmmmes ¢ o 1 boda
= plrediVanIe @ ::izsvcmrmemennsssrsi88s s EROURTERERERE R S5 E 4 3 AU 3 boda

* Ako ucenik radi kao u napomeni, jedan bod od prethodna tri dobija ako
pravilno faktorise broj 212625.

~ dobijanje trafenog Tazlomka < ::ssssiasmmmnnassasses i s sionmEesss i 1 bod



3. zadatak U pravougaoniku ABCD stranica AD je za 23cm veca od stranice AB. 5

Na stranici AB je data tacka E. Poznato je da je obim trougla AED
jednak 208cm, a obim trougla EBC' je jednak 180cm. Takoder, obim
trougla DEC je 4 puta veéi od stranice C'D. M

a) Odrediti povrsinu pravougaonika ABC'D.

b) Oznacimo sa M sredinu duzi AC. Odrediti koji od trouglova ,
AEM i MEC ima veéi obim i za koliko. =

RjeSenje:

a) Neka je AB = CD = a. Tada je AD = BC = a + 23. Sabiranjem obima trouglova
AED i EBC dobijamo:

AD + DE + AE + EB + BC + CE = 208 + 180 = 388.
——
AB
2(a + 23) + DE + AB + CE = 388.

Kako je iz uslova zadatka obim trougla DEC Cetiri puta veéi od stranice C'D, to je
CD+DE+ EC=4CD,pajei AB+ DE + EC =4CD = 4a.
Sada dobijamo

2(a + 23) + 4a = 388,

6a = 388 — 46 = 342,
a = 97.
Sada je AD = a+23 = 80, pa je povrsina pravougaonika jednaka 57-80 = 4560cm?.

b) Neka je AM = MC = x. Tada je obim trougla AEM jednak AE + EM + x, a obim
trougla MEC' je jednak CE + EM + x. Dakle, potrebno je odrediti koja od duzi
AFE i CFE je duza i za koliko.

Kako je 57 = AB = AE + BE, to je AE =57 — BE. S druge strane, kako je obim
trougla EBC' jednak 180cm i kako je BC' = 80cm, to je

BE + CE + 80 = 180,

CE =100 — BE.

Dakle, CE = 100 — BE = 43+ 57T — BE = 43 + AFE, tj. duz CF je duza za 43cm
od duzi AE, pa je i obim trougla M EC za 43cm veéi od obima trougla AEM.

Sema bodovanja:

80 @18 BB T om0 5 5 29 9 2 2 0 svsrmmmm——— 5 5 5 5 5 5 @ 8 & EE———— o 2= 5 bodova
— sabiranje obima i zamjena AE + EBsa AB ..., 1 bod
— zamjena AB+ DE + CE sa4CD (ili DE4+CEsa3CD) ............. 1 bod

x Relacije CD+ DE +CFE =4CD ili DE + CE = 3CD same za sebe ne nose
bodove, ve¢ samo ako su uvrstene u neku drugu relaciju.

— dobijanje jednacine u kojoj je nepoznata jedna od stranica pravougaonika 1 bod

= pdredivanje stranice Pravougaonika s cissassssss eosmwaasnesssssiis 1 bod
— 1zrafunavanje POVISIIE .. ... ...ttt it i i 1 bod
i Pl Bl comsenssssssssssssonmmmme s iaE8855 2 s0SARRARE S E YR E 4 5 bodova
— svodenje zadatka na uporedivanje duzi AEiCE ..................... 2 boda

— odredivanje razlike duzina duzi CE i1 AE ........... ..., 3 boda



4. zadatak a)

b)

Za prirodne brojeve x iy vrijedi da su im i zbir i proizvod djeljivi sa 8. Dokazati da
su brojevi x i1 y djeljivi sa 4.

Odrediti sve trojke (a, b, ¢) cifara takvih da su i zbir i proizvod brojeva lab3a i 6¢2¢6
djeljivi sa 24.

Napomena: MozZete dobiti bodove za dio pod b) ako radite pod pretpostavkom da
vrijedi tvrdnja pod a), ¢ak i ukoliko niste dokazali da tvrdnja pod a) zaista vrijedi.

Rjesenje:

a)

b)

Dokazimo najprije da barem jedan od brojeva x i y mora biti djeljiv sa 4. Njihov
proizvod je djeljiv sa 8 = 2-2- 2, tj. sadrzi barem tri dvice u faktorizaciji na proste
faktore. Zbog toga bar jedan od brojeva x i y mora sadrzavati barem dvije dvice u
sebi (u suprotnom, ako oba broja imaju maksimalno jednu dvicu, proizvod bi imao
maksimalno dvije dvice). Medutim, broj koji sadrzi dvije dvice u sebi je djeljiv sa
4. Dakle, zaista je barem jedan od brojeva x i y djeljiv sa 4.

S druge strane, njihov zbir je djeljiv sa 8, pa samim tim i sa 4 (jer je 8 =2-4). Ako
bi jedan od brojeva x i y bio djeljiv sa 4, a drugi ne bi, tada ni njihov zbir ne bi bio
djeljiv sa 4, sto je kontradikcija. Dakle, kako je jedan broj djeljiv sa 4, mora biti i
drugi, ¢ime smo dokazali tvrdnju.

Napomena: Pod frazom "broj sadrzi barem tri dvice" se misli da kad rastavimo
taj broj na proste faktore, faktor 2 se pojavljuje barem tri puta.

Kako je 24 = 3 - 8, te su brojevi 3 i 8 relativno prosti (tj. njihov najveéi zajednicki
djelilac je jednak 1), broj je djeljiv sa 24 ako je djeljiv sa 3 i sa 8. Na osnovu
dokazanog u dijelu pod a) zaklju¢ujemo da oba broja moraju biti djeljiva sa 4.

S druge strane, kako je broj 3 prost, da bi proizvod dva broja bio djeljiv sa 3, mora
bar jedan od ta dva broja biti djeljiv sa 3. Medutim, posto je i zbir ovih brojeva
djeljiv sa 3, ne moze se desiti da je jedan od njih djeljiv sa 3, a drugi nije, tako da
moraju oba broja biti djeljiva sa 3.

Posmatrajmo najprije broj lab3a. Kako on mora biti djeljiv sa 4, njegov dvocifreni
zavrsetak je djeljiv sa 4, pa a € {2,6}.

Za a = 2 imamo broj 12b32. Kako je on djeljiv i sa 3, zbir njegovih cifara 1 + 2 +
b+ 3+ 2 =8+ b mora biti djeljiv sa 3, odakle b € {1,4,7}.

Za a = 6 slicno dobijamo da je broj 1+6+b+3+6 = 16+ b, odakle je b € {2, 5, 8}.
S druge strane, da bi broj 6¢2c¢6 bio djeljiv sa 4, mora vrijediti ¢ € {1,3,5,7,9}.
Medutim, kako taj broj mora biti djeljiv i sa 3, zbir cifara 6+c+2+c+6 = 144 2¢
mora biti djeljiv sa 3, odakle zaklju¢ujemo da ¢ € {2,5,8}, pa mora vrijediti ¢ = 5.
Pronasli smo cifre za koje su oba broja djeljiva sa 3 i 4 (§to smo zakljucili da mora
vrijediti). Tada je njihov proizvod djeljiv sa 3-4 -3 -4 = 144, pa samim tim i
sa 24 (jer je 144 = 24 -6). Takoder, posto su oba broja djeljiva sa 3, njihov zbir
je djeljiv sa 3, te jos treba da bude djeljiv sa 8. Medutim, njihov zbir ne mora
nuzno biti djeljiv sa 8 (jer smo samo odredili cifre tako da su oba broja djeljiva
sa 4). Kako je drugi broj 65256 djeljiv sa 8, to mora i prvi biti. Od trocifrenih
zavrSetaka 132,432,732, 236, 536, 836 samo su 432 i 536 djeljivi sa 8, pa su samo te
dvije moguénosti validne.

Dakle, sva rjesenja su (a,b,c) € {(2,4,5),(6,5,5)}.



5. zadatak Za tabelu r x k (tabela se sastoji od r redova i k£ kolona) kazemo da je
popunjena "kao zmija", ukoliko je popunjena prirodnim brojevima od 1

do 7 - k na sljedec¢i nac¢in: prvo se redom, s lijeve na desnu stranu, pop-

1123
unjava prvi red prirodnim brojevima pocevsi od 1, zatim se popunjavanje 61514
nastavlja u drugom redu, ali s desne na lijevu stranu. Generalno, neparne =T’ 19
redove popunjavamo s lijeve na desnu stranu, a parne s desne na lijevu o111 10

stranu. Na slici desno je dat primjer tabele 4 x 3 (4 reda i 3 kolone) koja
je popunjena "kao zmija".

Azur je popunio mnogo veé¢u tabelu "kao zmiju". U njegovoj tabeli postoji

kvadrat 2 x 2 koji je popunjen brojevima kao na slici desno. Odrediti sve 1793 | 1792

mogucnosti za broj kolona Azurove tabele (tj. sve mogucnosti za k). 2024 | 2025

Rjesenje:
Neka u redu gdje su brojevi 1792 i 1793 lijevo od njih ima jos x brojeva. Tada vrijedi i
da lijevo od brojeva 2024 i 2025 u redu ispod takoder ima x brojeva. Tih 2z brojeva su

1794,1795,...,2023, pa vrijedi  + x = 2023 — 1793 = 230, odakle je x = 115. Dakle,
najveci broj u redu u kojem su brojevi 1792 i 1793 je broj 1793 + 115 = 1908.

Kako u svakom redu ima tacno onoliko brojeva koliki je broj kolona tabele, to broj kolona
mora biti djelioc broja 1908. Takoder, kako je u istom redu sa brojem 1908 i broj 1792,
to je broj kolona barem 1908 — 1791 = 117. Dakle, zanimaju nas djelioci broja 1908 veéi
ili jednaki 117.

Kako je 1908 = 22 - 32 . 53 = 36 - 53, to broj kolona mora biti djeljiv sa 53 (u suprotnom
bi bio maksimalno 36). Kako su brojevi 53 i 53 - 2 = 106 manji od 117, imamo sljedece
mogucnosti: 53 -3 = 159,53 -4 = 212,53 -6 = 318,53 -9 = 477,53 - 12 = 636,53 - 18 =
954,53 - 36 = 1908.

Medutim, primijetimo da je broj 1908 najveéi broj u redu u kojem brojevi idu zdesna na
lijevo, tj. u parnom redu. Zbog toga koli¢nik broja 1908 i broja kolona tabele mora biti
paran broj, pa moguénosti -12%8 = 8, % = i3, %ﬁ- = 1 otpadaju. U ostalim slucajevima
koli¢nik je paran, pa je 1908 posljednji broj u parnom redu, a u tom redu ima vise od 117
brojeva, pa ti brojevi jesu mogucnosti za broj kolona.

Dakle, sve moguénosti su 159, 318,477 i 954.

Sema bodovanja:

e zakljucak koliko brojeva mora biti lijevo od datog dijela .................. 2 boda
e zakljucak da broj kolona mora biti djelioc broja 1908 .................. ... 3 boda
o ‘pdredivanje svih djelioea broja 1908 . sosssss pesmmesmennss o555 548388 sosses 2 boda

* Ukoliko ucenik prije odredivanja djelioca zakljuéi da je broj kolona vedi ili jednak
od 117, onda se prethodni korak odnosi samo na djelioce vece ili jednake 117.
Slicno vrijedi i ukoliko ucenik najprije zakljuci da je koli¢nik broja 1908 i broja
kolona paran.

e zakljucak da broj kolona mora biti djelioc koji je veéi ili jednak 117 ........ 1 bod

e zakljucak da koli¢nik broja 1908 i broja kolona mora biti paran i odbacivanje sluca-
jeva; gdje je taj kolinik neparan v sssssssiasssssavasaamennas i3 8855668 6a 2 boda



Sema bodovanja:

® (10 DOH B} 5aussemumensssss ommeassssssponmes 0156 OHan 5685 SOEET 185§ 5 HHG 4 boda
— dokaz da je bar jedan od brojeva djeljivsa4d .........coiiiiiiii.nL. 2 boda

— dokaz da.8ii oba broja djeljive. 884, ::scsvvparsssspsmmmssisssspmpuresss 2 boda

B (BT ()] comer o2 2508 sopmmn n £ 5 615 & prsmirars 2 215 § (omamousin 59 & & & Gnoenn 3 8.0 & 6 8 Semsrna 5.9 9.8 6 bodova
— zakljucak da zbir i proizvod moraju biti djeljivi sa 31 8 i da zbog dokaza pod

a) oba broja moraju biti djeljivasa 4 ............ i 1 bod

— zakljucak da je bar jedan od brojeva djeljiv sa 3 (zbog proizvoda) ..... 1 bod

— zakljucak da su oba broja djeljiva sa 3 (zbog zbira) .................... 1 bod

— odredivanje cifri za koje su oba broja djeljivaisa4isa8 ............. 2 boda

— provjera rjeSenja i odbacivanje sluc¢ajeva koji nisu rjeSenje ............. 1 bod

Napomena: Broj bodova ni na koji na¢in ne ovisi od toga koliko rjesenja ste dobili, veé
od postupka rada i ispravnosti zakljucaka koje ste donosili.






