Language: Bosnian

Day: 1

Srijeda, 7. jul , 2010

Zadatak 1. Odrediti sve funkcije f: R — R tako da za sve z,y € R vrijedi

f(lzly) = f(@) | f(y)]

( |z] je najveéi cijeli broj ne veéi od z.)

Zadatak 2. Neka je I centar upisanog kruga trokuta AABC' i neka je I' opisana kruznica tom
trokutu. Neka prava Al sije¢e I' u tackama A i D. Neka je E tacka na luku BDC' i F tacka na
duzi BC tako da je

I4BAF = <CAFE < ; - <(BAC.

Neka je G srediste duzi I F. Dokazati da presjek pravih DG i ET pripada I'.

Zadatak 3. Neka je N skup svih prirodnih brojeva. Odrediti sve funkcije g: N — N tako da je

(g(m) + n) (m + g(n))

kvadrat prirodnog broja za sve m,n € N.
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Zadatak 4. Neka je P tacka u unutrasnjosti trokuta AABC. Neka prave AP, BP i C'P sijeku
opisanu kruznicu I' trokuta AABC po drugi put u tackama K, L i M respektivno. Tangenta kruznice
I' u tacki C sijece pravu AB u S. Pretpostavimo da je SC' = SP. Dokazati da je tada MK = M L.

Zadatak 5. U svakoj od Sest kutija By, By, B3, By, Bs, Bg na pocetku se nalazi ta¢no jedan novcic.
Dozvoljene su dvije vrste poteza:

Type 1: Izaberemo nepraznu kutiju B; za 1 < j < 5. Uklonimo jedan nov¢i¢ iz B; i dodamo
dva nov¢ica u Bjyq.

Type 2: Izaberemo nepraznu kutiju By za 1 < k < 4. Uklonimo jedan nov¢i¢ iz By i zam-
jenimo sadrzaje (moguce praznih) kutija Byi1 1 Byyo.

Ispitati postoji li konac¢an niz dozvoljenih poteza takav da su na kraju kutije By, Bs, Bs, B4, Bs prazne
i kutija Bs sadrzi tacno 201021 novéica. (Vazi o = a®)))

Zadatak 6. Neka je aj,as,as, ... niz pozitivnih realnih brojeva. Pretpostavimo da za neki prirodan
broj s, vazi
a, =max{ay +a, | 1 <k<n-1}

za sve n > s. Dokazati da postoje prirodni brojevi £ 1 N, takvi da je ¢ < s1iza koje vazi a, = a;+a,_¢
za sve n > N.
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